Rozwigzanie zadania 8. (A) U jest otwarty jako przeciwobraz (—oo,0) przy
ciaglej funkcji d4 —dp. Dla a € A mamy oczywiscie d4(a) = 0 oraz dg(a) >
0, poniewaz a ¢ cl(B) (a wigc B(a,e) Ncl(B) =0), czyli A CU.

Niech V = {x € X | da(x) > dp(x)}. Tak jak powyzej pokazujemy, ze
B C V. Oczywiscie UNV = (), wiec z otwartosci V wnosimy ) = cl(U)NV D
c(U)N B.

(B) = Gdyby istnial otwarty zbior U jak w tresci zadania taki, ktérego
brzeg OU jest roztaczny z S, to clg(UNS) C cl(U)NS = (UUIU)NS =UNS,
czyli zbiér U N S jest otwarto-domkniety w S, zaprzeczajac spdjnosci S (bo
z zalozenia UNS # 0 # (X \U)NS).

<= Zal6zmy nie wprost, ze istnieje nietrywialny rozklad S na relatywnie
domkniete podzbiory A, B. Poniewaz clg(A) = cl(A) NS, wiec mamy: ) =
ANB =clg(A)N B =cl(A)N SN B = cl(4) N B oraz symetrycznie A N
cl(B) = 0. (Mozna tez powolaé sie na Uwage 2b) z pierwszego paragrafu
poswieconego spdjnosci w skrypcie.)

Zbiory A, B spelniaja wiec zalozenia punktu (A), czyli istnieje zbidr
U € 7x spelniajacy A C U oraz B C X \ cl(U), czyli S przecina U oraz
X\ U aponadto S CU U (X \ cl(U)), czyli SNOU = 0, sprzecznosé. O

Laskawej uwadze oséb, ktore twierdzily, ze OU z czesci (A) jest réwny
zbiorowi tych punktéw z, dla ktérych dy(x) = dp(x) polecam nastepujacy
podzbiér X prostej rzeczywistej ze standardowa metryka X = {—1,0,1}
oraz jego podzbiory A = {—1}, B ={1}.

Prosze tez zauwazyé, ze podpunkt (B) zadania nie jest prawdziwy (im-
plikacja <=) dla dowolnej przestrzeni topologicznej X (zeby nie odbieraé
Panstwu przyjemnosci, napisze tylko, ze istnieje kontrprzyktad, gdzie X
sklada sie z 3 punktéw). Tym samym surowo traktowalem rozwiazania,
w ktérych (bez powolywania sie na metryke) bylo na przyklad napisane, ze
niesp6jny podzbioér S C X mozna nietrywialnie roztozy¢ na élady roztgeznych
otwartych podzbioréw X.

Skoro juz o ocenach, to przypomne, ze przedmiotem oceny jest réwniez
redakcja rozwiazania. Istotnym elementem dobrego stylu jest zwieztosé
(prosze spojrzeé na ,wzorcowki”). Zdania rozpoczynamy wielka litera, konczymy
kropka, a jedli juz zdanie musi ciagnaé sie przez pot strony, to na pewno
bedzie mu 1zej, gdy zostanie przyozdobione znakami interpunkcyjnymi.



